/-transformace

Zadani

1. Je dana posloupnost
(an)zozo = (17 07 17 07 17 07 cee )
(a) Naleznéte Z-transformaci posloupnosti (a,)52.
(b) Naleznéte Z-transformaci posloupnosti (2"a,, — na,)2,.

n=0’

)

)

(¢) Naleznéte posloupnost (a,)52 * (b)), kde by =1 a b, =0 pron > 1.

(d) Naleznéte posloupnost (a,)2, * (b,)22,, kde by =1 a b, =0 pro n # 1.
)

(e) Naleznéte Z-transformaci posloupnosti (a,)22, * (b,)5, z predchoziho

bodu.
2. Naleznéte inverzni Z-transformaci funkce
(a) F(2) = £
(b) F(z) =In (57);
(c) F(z) = z10%+1;
(d) F(2) = 2=

3. Je ddna funkce

4 1
F(z)=In{1+—= | — :
) n(+z2> 3z —2

(a) Naleznéte rozvoj F'(z) do Laurentovy fady na okoli nekonecna.

(b) Urcete ¢leny ayg, a1, ag posloupnosti (a,,)22,, kterd je inverzni Z-transformaci
funkce F'(z).
oo

(c) Urcete ¢leny ¢y, ¢1, co posloupnosti (¢,)2% = (an)5 % (1)22, kde (a,)22,
je posloupnost z bodu (b).

4. Pomoci Z-transformace naleznéte reseni diferencéni rovnice
Ynt2 + 3Yni1 + 2yn = (—2)",
s pocatecnimi podminkami yy = 0, y; = 0.

5. Je déna posloupnost (a,)5 ,, kde ag = 1 a a,, = 0 pro vSechna n > 1. Naleznéte
feseni diferen¢ni rovnice

Yn+3 T Yn = Qn

vyhovujici po¢atecnim podminkam yg =y, =0 a y, = —1.

6. Pomoci Z-transformace tfeste diferenéni rovnici
n
kon—k
yn+1+4yn: E 273
k=0

s pocatecni podminkou yo = 4.



7. Pomoci Z-transformace tfesSte diferenéni rovnici

Uiz + 3 2y =n
k=0

s pocatecnimi podminkami yg = y; = 0.



Vysledky

1.

ot

() 5
22 22
(b> 224 (,22271)2
(©) (an)io-
(d) (cn)22y, kde co =0 a ¢, =a,_1 pron > 1.
(a) aO:---:a4:0aan:%pmn24;
(b) ap=0aa,=—=pron > 1;
© a = (=116, jestlize n = 100(k + 1) pro né&jaké k € Ny,
" 0, jinak;
(d) an, =2 (4" —2") pro n € Ny.
0o _1\yn—1yn 0o n
(a) F(z) = 302, Bl = 0 s
(b) ap=0,a,=—3,a, =3
(c) c0=0, ¢ —%, Cy = 37,1
Yo = (—1)"— (1 = 2) (-2)" pron € Ny
1
Yo = 2(—1)" 1 — 5 <1+;‘/§) 3 (1’; 3) pro n € Ny.
Yo = =L 4 30 2N 4 y(—4) pro n € Ny,

Yo = g(n—1)(n —2)(6 —n) pron > 1.



