Pisemna cast (06.02.2024)

e Veskeré své odpovédi zdtivodnéte.
e Pokud k tloze odevzdate vice ruznych feseni, hodnoti se to nejhorsi z nich.
e Vysledky zbytecné neupravujte, neni tfeba tim ztracet cas.

e Uloha 1 nevyzaduje 7adné dlouhé ¢ slozité vypocty (ani nejsou zadané).
Podilohu 1(c) byste méli fesit metodou ,kouknu a vidim“ témér okamzité. Pokud
nevite, netravte s ni zbytecné cas. Celkové byste nad prvni tilohou neméli stravit
vice nez pér jednotek minut (idedlné max. 5 minut, urcité ne vice nez 8 minut).

e Podilohy na sebe NEnavazuji.

e Zadani je oboustranné, nezapomente otocit.

Uloha 1 ([6 bodt, 2 + 2 + 2]).

(a) Naleznéte vSechna feSeni rovnice

22— 42420=0.

(b) Urcete velikost a v jakém lezi kvadrantu komplexni ¢islo

z=(2—2i)e’ ™,

(c) Urcete koeficient a € C a exponent k € Z tak, aby funkce

a 1 = 9 9
- —1)*, ze P(1
9(2) EE (2_1)k+n§_:2n (z—1)*", z € P(1),
meéla v bodé zg = 1 pdl fadu 3.
Uloha 2 ([10 bodi]).
(a) Rozvinte funkci
1

IC) = =32

do Laurentovy fady na maximalnim prstencovym okoli bodu zy = 3 a urcete parame-
try tohoto mezikruzi.

(b) Mocninnd tada ) a,(z — 2¢)™ ma polomér konvergence R = 2. Konverguje v bodé
n=0
z=—i?



Uloha 3 ([12 bodil]). Spoctéte

eiz — eiz —
d
/c (cos 2)? i (sin z)? =

kde C' je kladné orientovana hranice trojihelnika s vrcholy § +1, 7 —i a %’r.

Uloha 4 ([10 bod]).
(a) Spoctéte Fourierovu transformaci funkce
fO)=1(t+5)—1(t—-1), teR.
[Napovéda: Transformaci pocitejte z definice, integral NEroztrhavejte.]

(b) Pomoci Fourierovy transformace ,dostatecné pekné* funkce h(t) € L}(R) vyjadrete

F [t 5) # (3t (1)] ().

Uloha 5 ([12 bodi, 6 + 6]).
(a) Urcete Laplaceuv obraz Y (s) feseni diferencialni rovnice
y'(t) —y'(t) + 3y(t) = e”
s pocatecnimi podminkami y(0) =5 a y'(0) = —2.
(b) Urcete Feseni y(t) diferencialni rovnice, je-li Laplaceuv obraz feseni roven

1
s+ (s+2)

Y(s) =
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