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Fourierova ¥fady v redlném tvaru, opakovani

@ Snaha o reprezentaci T' > 0 periodické funkce f(t) pomoci
linedrni kombinace harmonickych kmitd.

@ Konelné linedrni kombinace by ndm ovSem nestadily.

e Fourierova fada (v redlném tvaru) funkce
f(t): [a,a+T) — C, ktera je absolutn& integrovatelnd, je
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@ Toto je tzv. redlny tvar Fourierovy ¥ady a &isla a,,, b, jsou
redlné Fourierovy koeficienty.
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— f(t)..."square wave" funkce/signal
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@ Funkce f(t) je zde lichd, proto jsou koeficienty u cos nulové.
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@ Vzpomefime si, Ze
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@ Za pomoci téchto vztahi se snadno odvodi tzv. komplexni
tvar Fourierovy fady, ktery ma mj. tu vyhodu, Ze je tspornégjsi
a sndze se s nim pracuje.
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@ Jest
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@ Didle si vSimneme, Ze
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@ Nakonec
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Komplexni tvar Fourierovy fady

Necht a € R, T' > 0. Necht f: [a,a+ T) — C je absolutn&
integrovatelnd. Jeji komplexni Fourierova ¥ada (nebo také
komplexni tvar Fourierovy Fady) je

kde
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Cisla ¢, se nazyvaji komplexni Fourierovy koeficienty funkce f.
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Vztahy mezi redlnymi a komplexnimi koeficienty

@ Jest ap

C():?

a pron € N plati
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@ Naopak
ap =cCp+c_p, pron € Ny,

by, =i(cp —c—p) pron €N.
@ Pokud funkce f nabyva pouze redlnych hodnot, potom
C_p = Cp.
V takovém p¥ipadé tedy
an, = 2Rec, pron € Ny,
b, = —2Imec, pron €N.
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Bodova konvergence Fourierovy fady

Véta (Dirichletova v&ta)

Necht a e R, T >0a f: [a,a+ T] — C. Pfedpoklddejme, Ze f
a f’ jsou po &stech spojité funkce na [a,a + T]. Pak Fourierova
Yada funkce f konverguje k 3 [f(t+) + f(t—)] v kazdém bod&
te(a,a+T).

f(t+) a f(t—) zna&i jednostranné limity (popotadg) zprava a zleva.

.

Pro ,rozumné" funkce/signaly konverguje v bodech spojitosti
Fourierova ¥ada k pivodni funkci. Ve skocich konverguje
k aritmetickému prdméru.

.
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