Mocninné trady.

1. U néasledujicich mocninnych tad urcete jejich stied a vypoctéte polomeér
konvergence.
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Vysledky:
(a) R=3,20=0,(b) R=2,20=-2,(c) R=¢e,2=0, (d) R =1,
2g=0, () R=1/2, zg = —1, (f) R =00, 2y = L.

2. Pro uvedené mocninné rady urcete jejich polomér konvergence a s po-
moci derivovani nebo integrace zjistéte jejich soucet s(x).
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Vysledky:
(a) s(z) = ﬁ — 1 (b) s(2) = In(1 — 22), R = 1/2;

(c) s(z) = RETSE R=1;(d) s(x) = e R = ooc;
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(e) s(az):ﬁ,proaz#las(l):%,R:oo;
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(f) s(x):5_$+(1_x)2,R:1; (2) s(x):m,}%:l.

. Pomoci rozvoju zakladnich elementarnich funkci naleznéte pro nasledujici
funkce Taylorovy fady se zadanym stfedem a urcete polomér konver-
gence.

(a) f(z) = 2" se sttedem zy = 0 a se stiedem xy = 1.

(b) f(z) = cos®z se stiedem o = 0 a se stfedem z¢ = I

(¢) f(z) = sin®z se stiedem zq = 0.

(d) f(x)= T x:c_ 573 5 stfedem xy = 0 a se stiedem xy = —1.
(e) f(z) =In(1+z+ 2® + 2®) se stredem zo = 0.
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(f) f(x) = Py stfedem zy = —2
Vysledky:
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(a); o 2; o (x —1)", R = oc;
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4. Pomoci derivovani nebo integrovani urcete Taylorovy rozvoje zadanych
funkci a polomeéry konvergence.

(a) f(z) = A= se sttedem zy = —1.
(b) f(z) = zarctgz — Inv/1 + 22 se stiedem z( = 0.
Vysledky.
1 (1/2 =Dt
2y — —4)", R=4; (b — " R=1.

Fourierovy rady.

1. Naleznéte Fourierovu fadu 27-periodické funkce f, kterda ma na inter-
valu (0, 27) zadany predpis a vySetfete ve kterych bodech fada repre-
zentuje funkci f.

(a) f(z) = |coszl;

w o ={ 5 0,

cosz, x € (0,7)
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Vysledky.
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(a) — + — ; 17 1 8 2nx, fada reprezetuje funkei vsude;
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(b) % + ; (m cos(2n — 1)x + sin nx), fada repre-

zentuje funkci vdude mimo body (2k + 1)m, k € Z. V bodech (2k + 1)m
mé fada hodnotu 7/2;
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(c) %—i—— E <—2 cos na—— sin nac) , Tada reprezentuje funkci vSude
T n
n=1

(e}

n
mimo body 27k, k € Z. V bodech 27k mé fada hodnotu 272;
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(d) §COS$ - ; yrCR— sin 2nx, Tada reprezentuje funkci vsude

mimo body 7k, k € Z. V bodech 7k m4 fada hodnotu (—1)¥/2.
. Vyjadrete nasledujici funkce ve tvaru sinové Fourierovy trady.
(a) f(x) = cos2z, xz € (0,7);

(b) ) = { sinz, € (0,3m),

0, x € (3m,m).
Vysledky.
4 & 2n + 1
(a) — Z ont Z)—(; 0 sin(2n + 1)z, fada reprezetuje funkei vsude
T n n—

n=0

mimo 7k, k € Z. V bodech 7wk méa fada hodnotu 0.
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(b) 3 sinz+ - ; flng )_ni sin 2nx, fada reprezetuje funkci vsude mimo

1(2k + 1)m, k € Z. V bodech $(2k + 1)mk m4 fada hodnotu (—1)/2.
. Vyjadrete nésledujici funkce ve tvaru kosinové Fourierovy trady.
(a) f(z) ==,z €(0,m);
ir —2, 2€/(0,in),
o 10 =1 ; 9

0, x € (3m,).

Vysledky.
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(a) g - g =17 cos(2n — 1)x, fada reprezetuje funkei vsude.
n
n=1
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(b) g + - Z M cosnz, fada reprezetuje funkci vsude.
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