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Cauchyuiv integralni vzorec

Véta (Cauchyuv vzorec)

Necht f je holomorfni funkce na jednoduse souvislé oblasti €. Potom
fmav kazdém bodé z €  derivace viech rfadl a pro kazdé n € Ny

plati )
5 w
R " 27 / (w—z)n+1 dw,

kde C C Q je libovolna kladné orientovana Jordanova kfivka takova,
zezeIntC

e Specialné: f(2) [ 29 qw

e Pomoci Cauchyova vzorce se typicky dokazuje existence rozvoje
holomorfni funkce do mocninné rady.
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e Existuje také Cauchydv vzorec pro mezikruzi, pomoci kterého se
typicky dokazuje existuje rozvoje do Laurentovy rady.



Zakladni véta algebry

Véta (Liouvillova véta)
Necht f je celistva a omezena funkce. Potom f je konstantni na C.

e 7 Liouvillovo véty plyne, Ze goniometrické funkce sin a cos jsou
v C neomezené.

Véta (Zakladni véta algebry)

Kazdy nekonstantni polynom ma alespon jeden komplexni kofen.

Pouceni

Kazdy nekonstantni polynom lze v komplexnim oboru rozlozit na
soucin korenovych Ciniteld.




Riemannova sféra

Riemannova sféra... sféra se stfedem v pocatku a polomérem 1.
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® () se zobrazi na jizni pol, body z jednotkove kruznice |z| =1 se
zobrazi na rovnik.
e 7adné komplexni ¢islo z € C se nezobrazuje na severni pol N.

e Na severni pol by se zobrazoval jakysi element v nekonecnu*.



RozSifena komplexni rovina

Definice

Mnozina Co, = CU {oo} se nazyva rozsifena komplexni rovina.

e Definujeme:

B 74+ o00=o00+2=00prokazdé z € C;
B Z.00=00-Z=o00prokazdeze Cy \ {0};
m Z —(prokazdezeC;
m £ = oo prokazdéz e Cy \ {0}.
* Nedefinujeme: co 4+ 00,000,000, 3 a 2.

Upozornéni
V komplexni analyze nemame +oo a —oo jako v realné analyze.

Definice

Necht e > 0. MnoZinu U(oco,e) = {z € C: |z| > 1} nazyvame okoli co
s polomérem e.




