
Komplexní analýza 2025/2026
Dobrovolná domácí cvi£ení 4, °e²ení

Úloha 1. Nejprve si p°ipome¬me dva základní sou£ty/rozvoje, které bychom m¥li bezpe£n¥ znát a ovládat,
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(a) Nejprve °adu upravíme, abychom mohli vyuºít známý sou£et (EXP). Jest
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pro kaºdé z ∈ C (polom¥r konvergence je tedy R = ∞, st°ed °ady je −6).
(b) Kdyby se v °ad¥ nevyskytoval faktor 2n + 2 ve jmenovateli, byli bychom °adu schopni se£íst pomocí

(GEOM). Tohoto faktoru ve jmenovateli se tedy zbavíme derivací (vhodn¥ upravené) °ady, zderivo-
vanou °adu se£teme a nakonec integrací zjistíme hledaný sou£et. Jest
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Konstantu C dopo£ítáme dosazením st°edu °adu:
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(c) Kdyby se v °ad¥ nevyskytoval faktor n+ 2 v £itateli, byli bychom °adu schopni se£íst pomocí (EXP).
Tohoto faktoru v £itateli se tedy zbavíme integrací (vhodn¥ upravené) °ady, zintegrovanou °adu se£teme
a nakonec derivací zjistíme hledaný sou£et. Jest
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kterou se£teme za vyuºití (EXP):
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pro kaºdé z ∈ C. Takºe
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Dosazením (4) zp¥t do (3) tedy dostaneme
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pro kaºdé z ∈ C (polom¥r konvergence je tedy R = ∞, st°ed °ady je 2i).


