Komplexni analyza 2025/2026
Dobrovolna domaci cviéeni 5, FeSeni

Uloha 1. Potrebujeme ovérit, zda lezi bod z = 5 + 8i v predepsaném mezikruzi konvergence. Jest

|z — 5i =|543i| =v25+9=+v34.
2=5+8i
Vidime, Ze /34 < 8 = r, nebot (napt.) V34 < V36 = 6 < 8. Vzddlenost bodu z = 5+ 8i od stiedu
zo = 51 dané Laurentovy Fady je tedy mensi nezZ jeji vnitini polomeér konvergence. Laurentova Tada tedy
ve zkoumaném bodé nekonverguje.
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Potrebujeme tedy najit rozvoj ﬁ do mocninné Tady se stiedem v —i. Ten najdeme tak, Ze nejprve

najdeme rozvoj pro ktery potom vhodnym zpisobem zderivujeme. Pripomenme si zndmiy soucet

geometrické Fady:
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S jeho pomoci mame
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Dosazenim zpét do (1) tedy dostaneme
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pro |z +i| < Y3 (polomer konvergence je R = ‘ﬁ)
Uloha 3. Zacneme tim, Ze si faktorizujeme kvadraticky polynom ve jmenovateli. Snadno zjistime, Ze
22+ 2—6=(2+3)(z—2). Takze
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Potiebujeme tedy najz’t ro2V0j (z_;g)g, do Laurentovy Tady se stredem ve 2. Ten najdeme tak, Ze nejprve
najdeme rozvoj pro z—%, ktery potom vhodnym zpisobem zderivujeme. S pomoci (GEOM]|) mdme
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pro

|z — 2| < 5.
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pro |z — 2| < 5. (prstencové okolz bodu 2 md polomér R=15).



