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Úloha 1. Jest
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pro z ∈ P (1), kde + · · · obsahuje pouze nezáporné mocniny (z − 1), které jsou pro klasi�kaci izolované

singularity irelevantní. Vidíme, ºe Laurent·v rozvoj funkce f(z) na prstencovém okolí zkoumané izolované

singularity obsahuje kone£n¥ mnoho záporných mocnin (z − 1) a nejmen²í z nich je (−2). Jedná se tedy

o pól °ádu 2.

Úloha 2. Nejprve ur£íme, kolika násobný ko°en jmenovatele je 0. Jest:
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Bod 0 je tedy 4-násobný ko°en jmenovatele. Co se tý£e £itatele, jest:
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Bod 0 je tedy 3-násobný ko°en £itatele.

Porovnáním násobností ko°ene v £itateli a jmenovateli dostaneme, ºe bod 0 je pól °ádu 4− 3 = 1.

Úloha 3. Nejprve pot°ebujeme zjistit, co jsou izolované singularity funkce f . Jest
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pro k ∈ Z. V²echny izolované singularity jsou tedy body z = −1 + 4k, kde k ∈ Z. Máme
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Body z = −1 + 4k jsou 1-násobné ko°eny e
π
2 iz + i, a tedy 4 · 1 = 4-násobné ko°eny (e
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Vidíme, ºe bod z = −5, coº odpovídá k = −1, je jednonásobný ko°en (z + 5). Dále
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takºe jsou to 1-násobné ko°eny sin(2πz), a tedy 3 · 1 = 3-násobné ko°eny sin3(2πz). Co se tý£e £itatele,

zjistili jsme tedy, ºe bod −5 je 1+3 = 4-násobný ko°en £itatele a body −1+4k pro k ̸= −1 jsou 3-násobné
ko°eny £itatele.

Celkem tedy: bod −5 je 4-násobný ko°en £itatele i jmenovatele, a je to tedy odstranitelná singularita;

body −1 + 4k pro k ̸= −1 jsou 3 násobné ko°eny £itatele a 4-násobné ko°eny jmenovatele, takºe jsou to

póly °ádu 4− 3 = 1.


