Komplexni analyza 2025/2026
Dobrovolna domaci cviéeni 7, FeSeni
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kde +--- jiZ obsahuje pouze nezdporné mocniny (z + i). Zvolime-li tedy k = 1, jest
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Potrebujeme tedy zvolit
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Uloha 2. Nejprve klasifikujeme typ izolované singularity v bodé 5. Bod 3 je zfejmé 2-ndsobny kofen
faktoru (z — 5)? ve jmenovateli. Ddle:
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Bod 3 je tedy 1-ndsobny kofen cosz. Celkem je bod 5 tedy 2 + 1 = 3-ndsobny koien jmenovatele. Co se
tyjce cztatele jest:

e“—i—ksin( g) W:i—i—i—OZO
-2
(eiz—i—l—sin(z—g)) = +cos(z g) 7:i2+120
=3 =3z
. TN TN/
(e”—i—i—sin(z—g)) :< +cos(z 5)) =—e —sm(z—f) =—i—0#0
=% z=% 2=1

Bod 5 je tedy 2-ndsobny kotTen Citatele.
Porovndnim ndsobnosti kofene v ¢itateli a jmenovateli dostaneme, Ze bod 3 je pol adu 3 —2 = 1. Dle
limitniho vzorecku pro vypocet rezidua v polu Fidu 1 tedy jesﬂ
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Uloha 3. Oznacme si jako I integrdl ze zaddni. Z obrizku vidime, Ze bod —1 lezi mimo kifivku C, a tedy
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1Uvedomme si, Ze ackoli se jedna o pdl fadu 1, nelze pouZit ,dosazovaci metodu®, nebot bod g neni jednonasobny kofen
jmenovatele.

dle Cauchyovy vety. Takze
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pro k € Z. Z obrdzku vidime, Ze jediny z téchto bodi, ktery lezi uvniti C, je bod Fi. Dle reziduové véty
tedy je
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Vidime, Ze bod i je jednondsobny koren citatele. Co se tyce jmenovatele, jest
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takZe se jednd i o jednondsobny koien jmenovatele. Je to tedy odstranitelnd singularita, a tedy
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Dosazenim do tedy dostaneme
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Izolované singularity integrované funkce jsou zirejmé body +i, piicemz pouze bod i lezi wvniti C. TakZe
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Z rozkladu z° + 1 = (2 — i)(z + i) okamZité vidime, Ze bod i je dvojndsobny pdl, a tedy
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A tedy, diky a ;



