Komplexni analyza a transformace
Pisemna c¢ast zkousky (12.02.2026)
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Pred zahajenim prace
e Vyplite citelné rubriku ,,Jméno* a podepiste se.

e Béhem pisemné zkousky smite mit na lavici pouze zadéni pisemky, psaci potieby,
prukaz totoznosti a papiry, na které zkousku vypracovavate.

e Nepiste obycejnou tuzkou ani ¢ervené, jinak pisemka nebude piijata.

e Veskeré své odpovédi zdivodnéte.

Soupis vybranych vzorca

e sin(z £ w) = sin z cosw =+ sinw cos z pro kazdé z,w € C.
e cos(z £+ w) = cos zcosw F sin zsinw pro kazdé z,w € C.

e sinz = Zfzo(—l)”%, z e C.
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® oSz = Zfzo(—l)"(gn)!, z € C.

elnz=>%>, (_17)1"71 (z—1)" pro |z — 1| < 1.
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e Proa>0je F [e‘“tz] (w) = /Ze e,

e Pron € Ny je Z[t"] (s) = 2.

e Proa e Cje L[ (s) = .
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e Prow € C je Z[sin(wt)] (s) = =75 a £ [cos(wi)] (s) = =

s24w?”

e ProaecCje Z[a"](z) ==

z—a”
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e Pro a € Cje Z [sin(an)] (z) = 202 — a Z [cos(an)] (z) = 2o

22—2zcosa+1 22—2zcosa+1"

¢ ff[n] (Z) = (Z_Zl)2-



Zadani

. [10 bodu] Je déno linedrni lomené zobrazen{
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2=
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(a) Naleznéte mnozinu f(M), kde M = {z € C||z| = 1}.
(b) Naleznéte mnozinu f(N), kde N = {z € C||z| < 2}.

. [10 bodu] Je déna funkce
f(2) =1 — cos(22?).

(a) Naleznéte rozvoj funkce f do mocninné fady se stredem v bodé 0 a urcete jeji
polomér konvergence.

b) V zavislosti na k urcete typ izolované singularity funkce g(z) = ! (,f) v bodé 0.
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Déle naleznéte resy g(z) pro pifpady k =8 a k = 9.

. [10 bodu] Je dana posloupnost
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(@) = ("):%5 = (cos (n))

(a) Naleznéte Z-transformaci A(z) posloupnosti (a,),— .

n=0

(b) Naleznéte posloupnost (a,),—,. (Ndpoveda: Vyuzijte vysledek z bodu (a).)
(c) Naleznéte Z [an42] (2).

. [10 bodi] Fourierova transformace spojité funkce h € L'(R) je
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Aw) = ——
W) == 16

Pomoci Fourierovy transformace naleznéte feSeni diferencialni rovnice



