Mocninné rady

Zadani

1. Urcete koeficienty u (2 —4)%, (2 —4)', (z — 1) a (2 — ¢)* v mocninné fadé

“n—1 ~
> =T

n=2

n(gzl) (z— 2-)271.

2. Naleznéte polomér konvergence R mocninné fady > -,

3. Urcete polomér konvergence a v kruhu konvergence soucet mocninné fady
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4. Naleznéte rozvoj funkce f(z) do mocninné fady v okoli bodu zy a naleznéte
kruh konvergence této tady, jestlize
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5. Je dana funkce
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(a) Naleznéte rozvoj funkce f(z) do mocninné fady se stredem v bodé —2 a
urcete polomeér konvergence této rady.



(b) Naleznéte rozvoj funkce

g(2) = f'(2) + 2+ 2 + 2
do mocninné fady se stfedem v bodé -2 a urcete jeji polomér konvergence.

. Pomoci mocninnych fad naleznéte v okoli bodu 0 fesSeni rovnice
(z=1)f(z) + f(2) =0

spliujici pocateéni podminku f(0) = 1.

. Pomoci mocninnych fad naleznéte v okoli bodu 0 feseni rovnice

(2% + 1) f"(2) = 42f'(2) + 6f(2) = 0

spliujici poc¢éteéni podminky f(0) =1 a f/'(0) = —1.

. Urcete nasobnosti vSech kotent funkce f, jestlize

(a) f(z) =20+ 2% —22%

(b) f() = (== 2)"cos (2);

(c) f(z)=1—¢".



Vysledky

1. At a, je koeficient u (z —i)". Pak ag =0, a; = %, a3 = }L aa; = 0.

2. R=+/3.
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4. (a) f(z) =220, (é;}gf)!z2n+1 pro z € C;
(b) f(2) = Xolg qmprr(z — 1= )" pro |z — 1 —i| < V/2;
(c) f(2) = 2alo(=1)"3"(z = 1)" pro [z — 1] < 3
(d) flz) =52, [int + (1<;52j11] (z— )" pro |z —i| < 1;
(e) f(z) =2 lina" ! pro |z < L;
(F) f(2) = 2niy M52 pro |2 < 1;
(g) f(z2)=142(2—1)+ (2 —1)? pro z € C;
(h) f(z) = (z—1)2 =30 55 (2 = 1)" pro |2 — 1] < 3;
i) f(z) = 2220:0 2n1+122n+1 pro |z| < 1;
) f(2) = 2o [t = (=1)"n] (z = 1)" pro |z = 1| < I;
k) f(z)=>2, (@%z pro z € C;
1) flz)=>0" (I)IH;#Z” pro z € C.

5. (a) f(2) =20y [342 — 2] (2 +2)" pro |z + 2| < 1 (polomér konvergence je
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(b) g(z) = (z4+2)2 =3(z+2) + 4+ >0 [Zt2 — 2] (n + 1)(2 + 2)" pro
|z 4+ 2| < 1 (polomér konvergence je tedy R = 1).
z) =3 0 2" =1 pro |z < L.

2)=1—2—-322+31z*proz e C.

8. (a) 0 je kofen ndsobnosti 2 a body 41, £+/2i jsou kofeny nasobnosti 1;
(b) body ++— +k ,
nésobnosti 3;

(c) 0 je kofen ndsobnosti 2 a body +(1 + i)Vkr, £(1 —i)Vkr, kde k € N,
jsou kofeny nasobnosti 1.

kde k € Z\ {0}, jsou kofeny ndsobnosti 1 a bod 2 je kofen



