/-transformace

Zadani
1. Je dana posloupnost
(an)zozo = (17 07 17 07 17 07 cee )
(a) Naleznéte Z-transformaci posloupnosti (a,)52 .
(b) Naleznéte Z-transformaci posloupnosti (2"a,, — na,).

)
)
c¢) Naleznéte posloupnost (a,,)2 * (bn)5, kde by =1 a b, =0 pron > 1.
)
)

( n:o7
(d) Naleznéte posloupnost (a,)s, * (b,)22,, kde by =1 a b, = 0 pro n # 1.
(e) Naleznéte Z-transformaci posloupnosti (a,)5, * (b,)5, z piedchoziho
bodu.
2. Naleznéte Z-transformaci posloupnosti (a,,)e,, jestlize

(a) a, = sin(w(n + 2)) pro vsechna n € Ny, kde w € C;
(D) an = p_y2"(n — k+1) pro vSechna n € Ny.

3. Je déna posloupnost (a,)%,, kde

n— 3"
an = :
n!
(a) Naleznéte Z-transformaci posloupnosti (a,,)52,.

(b) Naleznéte Z-transformaci posloupnosti (a,4+2)5%.

4. Naleznéte inverzni Z-transformaci funkce

(a) F(2) = <5
(b) F(z) =In (331);
() F(2) = sy
(d> F(Z) = z272z+8'

5. Je dana funkce .

4
F(z)zln(l—i—;)—&z_z.

(a) Naleznéte rozvoj F'(z) do Laurentovy fady na okoli nekonecna.

o

o o, kterd je inverzni Z-transformaci

(b) Urcete ¢leny ayg, a1, as posloupnosti (a,,)
funkce F'(z).

(c) Urcete ¢leny ¢y, ¢1, co posloupnosti (¢,)2% = (an)5 % (1)22,, kde (a,,)22,
je posloupnost z bodu (b).

6. Pomoci Z-transformace naleznéte feseni diferenc¢ni rovnice
Ynt+2 + 3Yny1 + 2yn = <_2)n7

s pocatecnimi podminkami yg = 0, y; = 0.



10.

11.

12.

Naleznéte teseni diferenc¢ni rovnice

1
Ynt2 — Ynt1 + SYn = 1

vyhovujici po¢atecnim podminkam yy =2 a y; = 3.

Je dana posloupnost (a,,)22,, kde ag = 1 a a,, = 0 pro vSechna n > 1. Naleznéte

reSeni diferencni rovnice
Yn+3 + Yn = Qp

vyhovujici pocateénim podminkam yo =y, =0 a yo = —1.

Naleznéte feseni soustavy diferen¢nich rovnic

Tpt1 = 2%, — Yn

Ynt+1 = T, + 1
vyhovujici pocatecnim podminkam xg = yo = 1.

Pomoci Z-transformace feste diferenc¢ni rovnici
n
kon—k
Yna1 + 4y, = g 2%3
k=0

s pocatecni podminkou yy = 4.
Pomoci Z-transformace teste diferencni rovnici
n
PATTRIE
Yn+2 + Yn—k =N
k=0

s pocatecnimi podminkami yg = y; = 0.
V zavislosti na n € N naleznéte pomoci Z-transformace soucet konecné rady

1-242.224...4n.2"



Vysledky

1.

&

7.

8.

10.
11.

12.

(a’) zj 1
22 22
(b> 224 (,22271)2
(©) (an)io-
(d) (cn)22y, kde co =0 a ¢, =a,_1 pron > 1.
(a) it — #sinw;

) =

(a) Zlan)(2) = —e
b) Z |a,2] (2 = zer — 22 + 22 + 22
+
a) ap=a; =as =a3=0aa, = > ,pron>4
=
(b) ap=0aa,=—=pron > 1;

yim—!, jestlize n = 100(k 4 1) pro néjaké k € N,
jinak;

1

2 (

(4™ — 2™) pro n € Ny.

00 _1\n—1yn 0o n
(a) F(2) = 300, S = ol gt
(b) ag = O, ap = —%, a9 = %
(C> Co = 07 = _%7 Co = %1
Yn = (—1)" — (1 — ﬂ) (—2)"™ pro n € Ny.

Yp = 2+ 217 2sm( )pronGNo

) n—1 X n—1
Yn = %(_1)11—1 _ % (#) — % (1*;‘/3) pro n € Np.

_n2 _n2
T, = H gy, = 2 bro n e N,

= A prom € o
Yn = %(n —1)(n —2)(6 —n) pron > 1.

24+ 27 (n — 1).



